
パップスの六角形定理

　図のように直線上に点，，を，直線上に点，，をとり，との

交点を，との交点を，との交点をとする。このとき，点，，は

同一直線上にある。

証明

　直線とが交わるとき













 












　　との交点を，との交点

　を，との交点をとする。

　に対してメネラウスの定理を用いる。

　直線について

　　　　



･



･



　……①

　直線について

　　　　



･



･



　……②

　直線について

　　　　



･



･



　……③

　また，直線，について

　　　　



･



･



　……④　　




･



･



　……⑤

　①，②，③を辺々かけあわせて④，⑤を用いると

　　　　



･



･





　したがって，メネラウスの定理の逆により点，，は同一直線上にある。


























　直線とが平行のとき

　　，から

　　　　







　……⑥

　，から

　　　　







　……⑦

　⑥，⑦を辺々かけあわせると　








　から　







　よって　








　……⑧

　⑧と　から　　よって　

　すなわち，点，，は同一直線上にある。　　　　　　　　　　　　　　　　証明終



























補足１　

　　直線との交点ができない，すなわち

　のときとなる。

　　

　ならば：：すなわち

　　　　



･



　……①

　これは①において



とすることに対応する。

　①，②，③を辺々かけあわせて④，⑤を用いると

　　　　



･



　すなわち　：：　したがって　となる。























補足２　

　　かつのときとなる。

　ならば　



･



　……①

　ならば　



･



　……②

　④，⑤を辺々かけあわせると

　　　　



･



･







･



･





　これに①，②を用いると

　　　　



･



　すなわち　：：　よって　

　


